Geometria Métrica | de |Pedro Puig Adam

De un modo géneral, todo teorema : «Si se ‘verifica-H se venfxcad Tn’ _pue-
: ipotesi ion su-
de enunciarse de estas dos. maneras: |.* La htpotesfs H es una cond.u:iérl g
ficiente para que se verifique la tesis T. ‘Z.".-La tesis T es una condic
| cesarig para que se verifique la hipétesis H. ’ :
{ ' Si pues, se demuestran un teorema directo y su reciproco (o ;u contra
. 1] : A 4 ) e-
' rio) podemos resumirlos en un solo ernunciado d1c1end¥. H es ;'o?' xc:onersza
ifi ie cién necesa-
i ici erifique T, o bien T es condi
cesaria y suficiente para que se v . ) ‘
: : - ifi : on equi-
riavy suficiente para que se verifique H. O bien por dltimo: T y H s q
valentes. _ im0 : e
En resumen: Para demostrar que una condicién es necesaria y suf.xcxent'e
hay que demostrar dos teoremas reciprocos entre st o dos contrarios entre s'z.
: ' \rti : { mé-
Tal ocurre, en particular, para aemostx_'ar que una linea es }lxugar gte:nido
trico de los puntos que cumplen una cierta propiedad, como hemos |
ocasién de observar anteriormente
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~—> , Condicién suficiente minima.—Con alguna frecuencia se habla en Matemiticas de la
condicién necesana y suficiente A para que se verifique T, entendiendo por tal una condicién
necesaria y suficiente minima Precisemos este término -

Una condicién B suficiente para que se venfi
condicién A, también suficiente. contenida en B
nima cuando no sea superabundante es decir
ya no implique T. :

Ejemplo: Desde un punto de vista estrictamente légico no caks duda que Es condi.
cién necesana y suficiente para que una recta esté en un plano 4uae tenga tres puntos en ¢l
Puesto que toda recta con tres puntos en un plano esti conten'da en él. y reciprocamente
si la recta esti en e] Plzno tiene tres puntos en &l Sin embargo esta condic'én es super-
abundante pues bast,s con que la recta tenga dos puntos en el plano para que esté conte.
nida en él. En el lenguaje vulgar repugnaria llamar necesaria a una condicién superabun-
dante. En ] lenguaje matemitico se suele expresar (aunque imperfectamente) la sufi-
ciencia minmn, indicada dicrendo La condicién mecesaria y suficiente para que una recta

esté en un plano es que teuga dos puntos en &l

Una condicion 4 se llamars suficiente mi-
cuando toda otra condicién A° contenida en A4

3 Reciprocos parciales de un teorema.—Ocurre muchas veces que la hipétesis de un teore.

ma es miiltiple, es decir, encierra vanas condiciones como por ejemplo v~ teorema de la
forma

«Si se venfican H, H, H,. se verifica T»

de tal suerte que el reciproco estricto «si se verfica T se verifican H, H, H,» no es cierto.
En eambio puede ser cierto que al venficarse la tesis conjuntamente ~on alguna o algunas
de las hipétesis parciales se veritquen las demas Por ejemplo

«Si se verfican T y H, se verifican H, y H»
o buen

«Si se venfiran T y H, H, se venfica H, »

A estos teoremas se les suele amar también reciprocos (parciales) del antes enunciado. de
modo que un mismo teorema ruede tener var os reciprocos parcigles. segin las combinacio
nes que se efectien con las hipétesis Ejemplos de tales reciprocos hallars el lector més ade-
lante  por ejemplo, en las propiedades del peralelograme.
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