Roberto Gil Matematica I — Informaética

Resolucion Ejercicio N° 5

Demostrar por induccion completa, que la suma de los cubos de tres enteros
consecutivos es divisible entre 9

Demostrar que la suma de tres enteros consecutivos es divisible entre 9 es equivalente a
demostrar que dicha suma es multiplo de 9

3 3 3 _q
Sea 7 € Z hay que demostrar que 7~ +(7+1)" +(7+2)" =9 desarrollando esta
expresion, teniendo en cuenta el triangulo de Pascal y reordenando tenemos que:

3 3 3 _ 4.3 2
() +(n+2) =30 +15”+w (1), por lo tanto solo resta demostrar

635

que 37° +1512 =9 lo cual haremos por Induccién Completa

Base Inductiva

sin=1  3(D’+15(1)=18 e 9

Paso Inductivo

H) 37’ +152=9
T) 3(n+1)°+15(n+1)=9

Demostracion:

3(n+1)° +15(n+1)=3(n* + 2n+ 1) (n+ 1)+ 15(n +1) =

factor comun (n+1)

_ 2 = 3,% 40,2 30+ 15n 49 4 +2)=9
—(n+1)(3n” +6n+18) =31’ +9n” + 241 +18 : ( )

es 9 porH es O

Entonces la igualdad (1) se verifica paratodo # € N, 721

Para poder afirmar que la igualdad se verifica V7, 1 € N falta probarla para n=0.

Entonces, para n=0, 3(0)° +15(0)=0 s 9

Ahora si, la igualdad se verifica Vi, neN .



