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Definicién 1 Determinantes de orden 1,2 3.
A=(ay;) = det(A)=ay

a; a
A=( H 12j:>det( A)=apay —apay
apz A

d; ap a3
A=lay ayp ay | =det(A)=ajapas; +aydgpay +apdas — 3883 — 81383 8,3 — Apdpydg

a3 dzx ag

Técnica de calculo para el determinante de 3x3

Ejemplo

2 1 2 2 1
Calcula det(A) tal que A=|-4 3 1 -4 3

2 35 2 L3 2. 3

det(A)=-232 =213 -1.(-4)'5 + 235+ 112+ 2:(-4):3
det(A) =-12 -6 — (-20) + 30 + 2 + (-24)
det(A) =10

Menor complentario

Definicion 2 (Menor complementario)

Llamamos Menor complementario del elemento Q; (anotamos: M i ) de una matriz, al determinante que se obtiene de

suprimir en la matriz, la fila i y la columna j.

Ejemplo
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—

QD
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12 13 14

el Menor Complentario del elemento a@,, es My, =det| a,; @y ay
.......... a31a32633a34

841 8y 8y Ay
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Definicién 3 Adjunto

Llamamos Adjunto de un elemento Q; de una matriz A (anotamos: A; (A) ) a (—1)i+j M , en simbolos:

j

A (A) = (- My

Ejemplo Considerando el ejemplo anterior, al adjunto del elemento @, es A;, (A) = (-1) %2 M ,, por lo tanto
A32 (A) =-M 32
Ejemplo
Enlamatriz A=|-4 3 1T,
2 35

El menor complentario del elemento a,, es M ,; = det(2 3} =2-3-1.2 =4,y el adjunto correspondiente es

Ay = (-1)>"3M,;, cuyovalores Ay, = — 4 .

Desarrollo del determinante de una matriz por runa fila

a1 8 A3
Consideremos lamatriz A=|a,; a,, ay

dz; Az Ag

Por definicion det(A) = aj;8p,a55 + 85135815 + Q12853831 — 813822851 — 817857893 — 81281333
De donde, sacando algunos factores comunes, obtenemaos:

det(A) = a3 (833 —agpap3) + g (—1)(aya33 —Apdz ) + a13(Ayas —axpay)

a a a a a a

asz 33 as 33 az ag
= ay A (A) +ag, Ap (A) +a3 A (A)

que llamamos desarrollo del determinante de la matriz A por la 12 fila.
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DETERMINANTES - continuacion 3/3

Es posible obtener desarrollos del determinante anterior por cualquier fila o columnal, asi:
1) El desarrollo del determinante por una fila i, (o iésima fila) es:

det(A) = a3 Ajp (A) + a5 Ajp (A) +a3 Az (A)

2) El desarrollo del determinante por la columna j, o jotaésima columna es:

det(A) = a;j A1 (A) tazjA(A) taz Ay (A)

Definicién 4

Llamamos determinante de una matriz A, a:

det(A) = ajy Ay (A)+ agp A (A) + agg A (A) + - +a;,A (A) @

Dada una matriz A son validos los desarrollos de los determinantes por cualquier fila o columna:

nxn s

1) det(A) = a;; A1 (A) + a5 Ajp (A) + ai3A5(A) + -+ + a;, Ay, (A) desarrollo del determinante de la
matriz A por la iésima fila, o por la fila i.

2)det( A) = a;jA;j(A) + ayA(A) + azjAgi(A) + -+ ay Ay (A) desarrollo del determinante de la

matriz A por la jotaésima columna, o por la columna j.

Profesor Daniel Olmos
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